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Exercice 7.15.

(1) Soit f: R — R une fonction continue sur R telle que

lun f(z) =400 et mli)l}locf(:c)z—oo.

r—+4oc
Montrer qu’il existe au moins un point ¢ € R tel que f(¢) = 0. Montrer que
¢ est unique si de plus f est strictement croissante sur R.

(2) Soit P un polynéme de degré impair. Montrer que P admet au moins une
racine réelle.
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Exercice 7.16. Soient n > 1 et f(z) = a,2™ + -+ + a1 + ap une fonction poly-
nomiale a coefficients réels de degré n.

Montrer que si a,ap < 0 alors I'équation f(z) = 0 admet au moins une solution
réelle.
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Exercice 7.18. Soit une fonction réelle f : [0,1] — [0, 1].

(1) Montrer que si f est cont.inue, alors elle admet un point fixe, i.e. il existe un
réel ¢ € [0,1] tel que f(c) =
Indication : On pourra remarquer que f(c) = ¢ <= ¢ annulef(x) — x.
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