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Exercice 8.29. En étudiant la fonction f(z) = z° — 5z + 1 sur R, démontrer que

I'équation z° — 5z + 1 = 0 a trois solutions réelles.

Exercice 8.30.

(1) Soit f : I — R une fonction dérivable sur un intervalle I. Montrer que si f
s’annule en n points distincts avec n > 2, alors f’ s’annule au moins (n — 1)
fois sur 1.
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(2) Soit P le polynome P(X) = X" + pX + q avec p,q € K et n > 2. Montrer
que :
si n est pair, alors P admet au plus deux racines réelles
si n est impair et p < 0, alors P admet au plus trois racines réelles ;
si n est impair et p > 0, alors P admet exactement une racine réelle.
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