Exercice 2.15. Montrer, en utilisant la définition de la convergence d'une suite,

. . n+1 1
que la suite (uy,)n>0. définie par u,, = m converge vers .
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Exercice 2.23. En justifiant votre réponse, dire si les énoncés suivants sont vrais
ou faux :

(1) Si une suite est croissante et minorée, alors elle est convergente.
(2) Si une suite est non majorée, alors elle tend vers +oc.

(3) Si une suite a termes positifs tend vers 0, alors elle est décroissante & partir
d’un certain rang.

(4) Si une suite d’entiers converge, alors elle est stationnaire & partir d'un certain
rang.

(5) Siune suite prend un nombre fini de valeurs, alors elle converge si et seulement
si elle est stationnaire a partir d'un certain rang.

(6) Une suite est convergente si et seulement si elle est bornée.

(7) 1l existe une suite (u, ) divergente telle que (u,+1 — u,,) tend vers 0.
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Exercice 2.13. On considére la suite (uy, ), >o définie par u, = In(n + 2) — In(n).

(1) Trouver le plus entier ng tel que n > ng = |u,| < 1073,

(2) Soit £ > 0. Trouver le plus entier ng tel que n > ng = |u,| < e.

(3) Que peut-on en conclure sur la suite (uy,)n>0 7
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Exercice 2.17. Trouver les limites des suites
2n — 3 nd+mn? -1 3 o 2 sinn
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Exercice 2.18. Dans chacun des cas ci-dessous, déterminer si la suite (u,, ) converge
ou diverge. Déterminer sa limite dans le cas ot elle converge.
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Exercice 2.19. Calculer les limites suivantes :
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Exercice 2.21. (1) Soit (u,) une suite telle que lim,, . ““—“ = { avec |{| < 1.
Montrer que lim wu, = 0.

n—+=00
(2) Que peut-on dire si [{|=1o0u >17
(3) Etudier les suites suivantes selon la valeur de z :
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Exercice 2.22. Soit (u,) une suite réelle.

a) Montrer que si les suites extraites (u2, ) et (u2,41) sont convergentes et ont méme

limite, alors (u,,) est convergente.




