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Exercice 2.22. Soit (u,) une suite réelle.

a) Montrer que si les suites extraites (u2, ) et (u2,+1) sont convergentes et ont méme
limite, alors (u,,) est convergente.

b) En déduire qui si (uy,) est une suite réelle telle que les suites extraites (uzy,),
(u2n41) €t (us,) sont convergentes, alors (u,) est convergente.
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Exercice 2.25. Soient a,b € R tels que 0 < a < b. On définit deux suites (u,) et
(vy,) par récurrence en posant uy = a, vop = b et, pour tout n € N,

Up + Up
Up+1 = /UpUn, Unp41 = 9

(1) Montrer que 0 < u,, < v,, pour tout n € N.
(2) En déduire que les suites (u,) et (v,) sont monotones.

(3) Montrer que les suites (u,,) et (v,,) convergent vers une méme limite (appelée
moyenne arithmético-géométrique de a et b).
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