D12 Maths.

Exercice 3.16. (1) Montrer qu'une famille de polynémes {Fy, Pi, ..., P,} tels que deg P, = k,
Yk € {0,...,n}, est une famille libre de R[X].
(2) En déduire que toute famille de polynémes de degrés deux a deux distincts est une famille
libre.
(3) Application. Si Py(X) =1, Pi(X) =X, Po(X) = X(X — 1) et P3(X) = X(X — 1)(X — 2),
montrer que la famille B = {F,, P, P2, P;} est une base de R3[X] et décomposer le vecteur
X*? dans cette base.
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Exercice 3.17. Soit u; = (1,—-1,2,3), us = (2,1,-1,3), u3 = (4,1,2,1), uy = (2.—1,—1,1).

Déterminer une base de F = Vect{uy, 2, uz, us}.
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Exercice 3.18. Soit F = {(z,y,2) €ER*: 20 —y+ 2 =0} et G = {(z,y, 2
Déterminer une base de F, de G de FNG et de F + G.
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