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Exercice 3.19. (1) Soit F le sous-espace vectoriel de R® défini par
F={(z,y.z,t,u) ER:z=y et z+t+u=0}.
Déterminer une base et la dimension de F.
(2) Méme question avec le sous-espace G de R* défini par

G={(z,y.2,t) ER" : 20+ y+24+t=0 et z+y+22z~-t=0}.
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Exercice 3.20. On considére le sous-ensemble S des suites réelles BV définie par
S = {u= (Un)n>0: Uns3 = un,n > 0}.
(1) Montrer que S; est un sous-espace vectoriel de RV,
(2) On considere les trois suites u, v et w de Sy définies par
w=(1,0,0,1,0,0,--+), v=1(0,1,0,0,1,0,---),

Exprimer uy,, v, et w, en fonction de la congruence de n modulo 3.

yw=1(0,0,1,0,0,1,--+),

(3) Montrer que la famille {u, v, w} est libre dans RV,
(4) Montrer que la famille {u,v,w} est une famille génératrice de S; et en déduire la dimension

de §y.
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Exercice 3.21. (1) Déterminer une base, la dimension et indiquer la nature géométrique de

chacun des sous-espaces vectoriels suivants de R® :
(a) F:{(;r,y, ER:x4+y+2 0}.
(b) G = {(;r,y,z JERY :x4+2y—2=0,2z= 3.1‘}.
(¢) H={(Ap—2\pn)eR3: (A p) € R%}.
(2) Reprendre les mémes questions pour FNG, FNH et GNH.

(3) Parmi les couples de sous-espaces vectoriels (F,G), (F,H) et (G, H), déterminer ceux qui

sont supplémentaires .
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